45.j feladat: Fiiggvényvizsgalat.

4
. f(x)= x2+? , D(f)=R. Nullhelyek: nincsenek, VxeD(f) f(x)>0 ,
x°+

Hatarértékek: D(f) azon torl. pontjaiban, ahol f nem folytonos, vagy nem értelmezett: lim f(x)=+4+o0o, lim f(x)=+o.
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f'(x)=0 o x=0, x=-1 vagy x=1,
f'(x)<0, ha xe(-w,—1) vagy xe(0,1) = f szig. mon. fogy6 a (—o,—1) és (0,1) intervallumokon,
f'(x)>0, ha xe(-1,0) vagy xe(L,+o) = f szig.mon.nové a (—1,0) és (l,4+o) intervallumokon,

=  f(-1)=f()=+2 globalis minimumok, £(0)=+3  lokalis maximum.

3. Ertékkészlet: f monoton szakaszainak és hatarértékeinek ismeretében:  R(f) = [\/7 , +o0) .

4.  Konvexitas, konkavitas, inflexio: f(x) =
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xeR" esetén a szamlalo derivaltja pozitiv (a derivalt polinom pozitiv egyiitthatéi miatt), igy R*-on a szamlalé szig.mon.nd,

s mivel a 0 helyen negativ (—9) és pl. az % helyen pozitiv értékii, Bolzano tétele miatt 3 x e(O,%), melyre zérus érték,
s gy f"(xg) =0 é Vxe(0,xy) f'(x)<0, Vxe(xg+o) f"(x)>0. Ebbél (figyelembevéve f parossigatis) kapjuk:
f szigkonkav a (—xg,xq) intervallumon, szig.konvex a (—o0,—xy) és (xp,+ ) intervallumokon, inflexié6 a —x, és x, pontokban.

5. Aszimptotdk: f -nek vanaszimptotdja, ha 3 lim ( f(x)—-m-x—-b)=0 = m= lim &, b= lim (f(x)—-mx),
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vagyis a +oo -beli aszimptota az x> x egyenes,
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a —oo -beli aszimptota az x> —x egyenes. 4ol




