IV. Racionalis tortfiiggvények integralasa :

a.) Nevezé (a-x+b)", szamlalé elséfoka vagy konstans :

1ooj—dx=? 101 | S i =2 102.Is—dx:?
(6— 4x) 2-3x (2x+3)
103.‘[de:? 104.[“;335&:? 105.]3’“+—11mdx=?
(6—4x) (3x-5) (I-2x)
b.) Nevez6é masodfokd, szamlalé konstans :
106j;dx=? 107I;dx=? 108.[%%:?
x“+ 4x+8 X2+ 6x + 20 3x°+ 6x+15
2 1
109, [ ————— dx = ? 1o, [ ——— dx =2 N [ ———dv = ?
2x% = 3x+20 x>+ 6x+9 x“+ 8x+12
c.) Nevezd masodfoku, szamlalo elséfoku :
112.[22’“—_3dx=? s [ 52— X0 g = 114.]2";2dx=?
x4+ 4x-5 ¥ = 2x+10 X“—x+2
d.) Parcidlis tortekre bontas :
14 4
15. dx =7 116. =9 N7 [—=— ax =2
I (x=3)-(x+2)-(x—4) .[ 53— x I (x=1)-(x+2)
2x —4 5 7,2
118. dx = ? 119. | ——— dx = ? 12 X - 9
‘[ (x=1)* - (x+1)? I x-(x*+4) O'I P i
V. Trigonometrikus fiiggvények racionalis kifejezéseinek integralasa :
a.) Trigonometrikus fiiggvények pozitiv egész kitevés hatvanyai :
121. I sin” x dx = ? 122. I cos*x dx =9 123. I sin®x-cos*x dx =2
124. j sin*x-cos®x dx = ? 125. I sin2x-cos’x dx = ? 126. I cos?2x-cos3x dx = ?
‘s . x . 1-12 2
b.) Helyettesités : t=tg—-, sinx= >, COSX= > = dt
+t +t 1+1¢
127.J.wdx=? 128j—dx=? 129. Lo =
1- cosx 1+ cosx sin x
1 1
13oj dx =2 131.J..—dx:? 132.] dx =2
cos x sin x + cos x sin® x
133j cos ¥ -9 134.jﬂ dx =2 135.] 1 dx =
cos 2x cos 2x sin x + cos x — 2
VI. Vegyes feladatok : ( Primitiv fiiggvény, Riemann-integral, Integralfiiggvény, Improprius integral I.)
1 1 1
136, | 57— dx = ? 137 [ ————— dv = ? 138. dx =
T-2e"+1 e+ e t+2 e’ +20e "+6
139. j xof x—-1 dx =2 140. j x4 x-1 de o= 141. j (1+x° )" dx =2




1 1 1
142, | ——— dx =27 143. | ——— dx =7 144, | ———— dx =?
'[ N X (x=1) ‘[ J x-(I=x) '[ A x-(1+x)
145. I sign‘ (0,+0) (X) dx =7 146. I (2x-sin%—cos%) dx =7 147. J.(2x-sin? - %-cos?) dx =7
5 10 X 2
48 [P fx-1 ax =2 149. | dx = ? 150, [onyx dx =2
2 5 v x-l 1
1 1 5
151. I|arctgx| dx =7 152. Iarctg|x| dx =7 153. Isinx3- 1n(1+|x|)dx =7?
-1 -1 -5
m m/2 n/2
154, sz.sinx dx =2 155. jsinSx dx =2 156. jsin"x dc =7 (neN"Y)
0 0 0

157.

a.) Van-eolyan f:[a,b]—> R fiiggvény, amelynek van primitiv fiiggvénye, de f nem integralhatd ?
b.) Van-e olyan integralhatd, nem folytonos f :[a,b] - R fiiggvény, amelynek van primitiv fiiggvénye ?

¢.) Van-eolyan integralhaté f :[a,b] > R fliggvény, amelynek nincs primitiv fiiggvénye ?

158.

—1, ha x = £, (p,g)=1, peZ,quJr
gazoljuk, hogy az x)=4 4 q emann-fliggvény barmely korlatos és
1 ljuk, h Ri fu ¢ barmely korl4 ¢

0,

ha x irracionalis

zart intervallumon integralhaté !  Mivel egyenld ez az integral ?

159.

X
Abrazoljuk az alabbi figgvényeket: a.) F:[-1,3]>R, F(x) = I [¢] dt,
-1

b) F:[-a,a] >R, F(x):=j|t—1|+|t|dt, (aeR*) !

—a

160. Hatarozzuk meg az alabbi értékadasokkal adott fiiggvények derivaltjait !
X2 X3 CoS X
a)  f(x)= j 1+ ar, b)  f(x):= j o, ¢)  f(x)= jarcsintdt !
0 x2 1+t4 sin x
X X )
Iarctgzt dt Iet t dt
161. Léteznek-e az alabbi hatarértékek : a.) lim 4+ —— | b.) lim —2 ?
X+ 2 x>+ X
e’ t dt
0
X . t
162. Vizsgaljuk meg az F:(0,2n )> R, F(x)= I P g fliggvény monotonitasi és gorbiileti tulajdonsagait !
0
Pl Pl P
163, [—5 ax =? 164. | dx = ? 165. | dx = ?
o ¥ 0 \/; 0o yY1-x7
+ 00 1 + 00 1 + 00 1
166. [ — dx =2 167. IJ_deQ 168. | = dx =2
1 1 x Cw I+ x




