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TAYLOR POLINOMOXK, TAYLOR-FORMULA, TAYLOR SOROK, HATVANYSOROK.

Irjuk fel az  f fiiggvény O helyhez tartozd6 megadott n -dik Taylor polinomjat, ha a hozzarendelés :

a. f(x)=cosx, f(x)=sinx, f(x)=tgx, f(x)=e*, f(x)=chx, f(x)=shx, f(x)=In(1+x),

n=10,
b. f(x):=cosh x + cos x, n=_8, c. f(x):zsﬁes—i-x s n=2,
d. f(x)=1l-cosx, n=2 és n=4, e. f(x)= o

X

, hax=0és f(0)=1, n=1,
1

e’ -

I
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! , hax=0¢ f(0)=1, n=7, g f(x):=sin(sin x), n

£ fx)=

Adjuk meg a p(x) = 23 +5x% +3x+1 polinomfiiggvényt (x+1) hatvanyainak 6sszegeként !

Legfeljebb mekkora hibat kovethetiink el, amikor az f(x) értéket a fgv. 0 helyhez tartoz6 harmadik Taylor polinomjanak

x —beli helyettesitési értékével kozelitjiik, ha x e (—0.5,0.5) ¢és ahozzarendelés :
f(x)=cosx, f(x)=sinx, f(x)=tgx, [f(x)=e*, f(x)=chx, f(x)=shx, f(x)=41+x ?

Hatarozzuk meg azon x € R értékek halmazat, melyekre a cos x érték 0.0001 pontossdggal kozelithetd a

px)=1- 0.5x> polinommal ?

Kizardlag csak az 0sszeadas, kivonas, szorzas és osztas miiveletek alkalmazasaval szamitsuk ki :

a. e értékét 10~ pontossaggal, b. sinl° értékét 107 pontossaggal ,
c.  cos9° értékét 107  pontossaggal, d. /5 értékét 107 pontossaggal .

Hatarozzuk meg az f fiiggvény O helyhez tartoz6 Taylor sorat, és adjuk meg ennek Gsszegfiiggvényét, ha a hozzarendelés :

a. f(x)=cosx, f(x)=sinx, f(x)=tgx, f(x)=2%, f(x)=chx, f(x)=shx, f(x)=41+x ,

b, f(x)=sin’x, ¢ f(x)=cos’x, A f=e™, e fn=e¥,
10 2
f. f(x) = lx ’ g. f(x) = 1—2 ) h. f(X) = ;2 , I. f(x) = ad 3
- (1-x) (1-x) 1+ x
J- VACY ::;2 , k. f)=hnJl+00-x) .
1+x+x

Hatarozzuk meg az alabbi hatvanysorok konvergenciasugarat :

. z. 3"4+(=2)" . n 1\n? : qn
P n n n D T\me) 1
a. » (nfid"), peR, b. D (a" id"), aeR, ¢ D( ——(id+D"), d z((1+n) id") ,
2
id" N id” + D" i can id"
c. Z(W), a,beR N f. Z( a\/; ), aeR . g. Z(T(g) id ), h. Z( 2}1 )
Allitsuk el§ az Ld (13) fiiggvényt 2 koriili hatvanysor 6sszegfliggvényeként !
1 >
+00 (_1)n+1
Bizonyitsuk be, hogy VReR" és Vxe (0,2R] Inx=InR + Z—-(x—R)" !
n=l n-

Van-e olyan végtelen sokszor differencialhatd R -en értelmezett valos f fliggvény, amelynek O koriili Taylor sora az egész

+ o0 (n)
R -en konvergens, ¢és amelyre {xeR: f(x)= z% Yy =1-1,1] ?
n=0 )

Adjunk példat olyan hatvanysorra, melynek konvergenciahalmaza az egyelemii {e} halmaz !



