5. Gyakorlat :  (2003. okt.13. hétfs, okt.15. szerda)

1. Bizonyitsuk be, hogy az arcsin fliggvény 0 kozéppontu Taylor soraaz x =1 és x =—1 helyeken is konvergens !
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A 3. Gyakorlat 1. feladataban bizonyitottuk, hogy Vx e (=1,1) arcsin(x) = Z &WZ"H (def.: (=DN:=1 ).
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A sor az x ==l helyeken is konvergens, ezt bizonyitandd6 megmutatjuk, hogy a Z __@noDh

Z G-t sor konvergens
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az arcsin fgv. 0 kp-u Taylor sora is konvergens az 1, —1 helyeken. (= Vxe[-1,1] arcsin(x) = Z &WZ"H J)
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2. Hatarozzuk meg az areash fiiggvény 0 kozépponti Taylor sorat és ennek Osszegfiiggvényét !
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Majorans kritériummal bizonyithato, (Id. I.feladat). = Vxe[-1,1] arsh(x)= Z(— ) _@n=Dt x>l
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Ez tehat az arsh fgv. 0 kozépponti Taylor sora, melynek Osszegfiiggvénye az arsh -nak a [—1, 1] intervallumra vald lesziikitése.

- (def: (=DN=1).

3. Hatarozzuk meg az In fliggvény | kozéppontu Taylor sordt és ennek &sszegfliggvényét !

Elészor a fliggvény derivaltjanak Taylor sorat vizsgaljuk: a geometriai sorok dsszegét felhasznalva, ha |x—1| <1, akkor
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In'(x) = R = _ = Z(—l)" (x=D", és | x— 1| >1 esetén ajobboldali sor divergens. Felhasznalva, hogy a hatv.sorok
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Osszegfv.-e a konv.intervallum belsejében differencialhato, Vx e (0,2) In(x)=c+ Z(—l) n+1 (x— )”+1 , smivel In(1)=0,
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igy akonstans, ¢=0. Az x=2 helyen is konvergens a sor (Leibniz tétel), igy Abel tétele szerint itt a sor 6sszege In 2 . Tehat
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Vxe(0,2] In(x)= Z(—l)”_1 '%-(x -1", aln fgv. 1 kp-u Taylor sora, az 6sszegfgv.a In-nak (0, 2]-re valo lesziikitése.
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4. Hatirozzuk meg a Z( " - 2! -id"  hatvanysor Osszegfiiggvényét ! e
n=0 ny: -

A cos ¢ésa cosh ﬁiggvények Taylor sorait felhasznalva,
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5. Allitsuk elé az R -en értelmezett, f(x):= \ x> —2x+2 értékadéssal megadott fliggvény valamely lesziikitését
hatvanysor Osszegfiiggvényeként ! A binomialis tétel szerint (@ =1/2, a végpontokban a Majorans kritériumot alkalmazva)
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