6. Emlékezteto : ( Sorok Cauchy szorzata, példak )

Ha a Z(an) sor abszolut konvergens, a Z(bn) sor konvergens, akkor akét sor u.n. Cauchy szorzata,
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Tehat két konvergens sor Cauchy szorzatanak konvergenciajahoz elegend6 feltétel az egyik sor abszolut konvergencidja.
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Megj.: A fenti egyenldségek valtozatlanul érvényesek komplex sorfejtések eseténis ! (e? := Z ;! )
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Megj.: A trig. addicios azonossagokat a valos esetre egyszeriibben megkaphatjuk, ha az u.n. Euler formulat alkalmazzuk: Vz e C
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A komplex esetre is egyszerlibb a bizonyitas, ha figyelembevessziik: cos z = L.ce 2y iz

! e %) ¢ sinz=1-(e" &™), igy pl:
Vx,yeC sin x-cos y + cosx-siny = %-(ei'x—e_i'x)~%'(ei'y+e_i'y) + %-(ei'x+e_i'x)~%-(ei'y—e_i'y) =
_ %.%.(ei-x_ei-y_efi-x.efi-y+ei-x.efi-y_efi-x_ei-y) i %_%.(ei-x.ei-y_efi-x_efi-y_ei-x.efi-y_i_efi-x_ei-y) _
= %_(ei-x.ei'y_e—i-x.e—iy) - %_(ei~(x+y)_e—i-(x+y)) = sin(x+y)

3 v c . + o " e e 2t PR 2k Ko
nTEE S = Z%)(_) @t Z‘f)(_) @t Z Z( ) i =
n= n=\

= = 2k+D) ! Qn—k)+D) !

X212 3 (2n+2)! B , oyl (2n+2) & (2n+2)
26 " G & R H2n2-(k)! : (felhaszndlva, hogy 0 =(1-1)"""" =3’ -2 és
n= =

o\ 2k 2k +1
ntl (2p 42 n(2n+42 x2+2 2%
22n+2 —(1+1 2n+2 _ 4 2n+1 _ n-1 'x2n )
( ) kg‘) 2k ,EO 2k +1 ) z( b (2n +2)' Z( b (2n)!
Megj.: A sin? fliggvény hatvanysorba fejtését a Cauchy szorzat alkalmazésa nélkiil is meghatarozhatjuk :
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