45.b feladat: Fiiggvényvizsgalat.

. f(x)= x2——2 , D(f)=R. Hatarértékek: D(f) -nek azon torl. pontjaiban, ahol f nem folytonos, vagy nem értelmezett:
x“+1
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lim f(x)= lim = =1,

- x lim f(x)= lim — % — _1,  Nullhelyek: f(x)=0 < x=2.
X—>+w X—>+o© sgnx - ’14_% X—>—mw X=>=0 gon . ’1_}_%
x x

2l —(x-2) 2);
2. Monotonitas, szélséértékek: f'(x) = 5 2yl 2%l , fl(x)=0 < «x= _% ,
2+l JG2 1)
f'(x)<0, ha xe(—oo,— %) = f szig. mon. fogyd a (—oo,— %) intervallumon,

/'(x)>0, ha xe(—%,+oo) =  f szig. mon.ndv8é a (—%,+oo) intervallumon, = f(—%):—\/E glob.minimum.

3. Ertékkészlet: f monoton szakaszainak és hatarértékeinek ismeretében:  R(f) = [—\/? , 1) .

2.4/ (22 +1)° —(2x+l)%-2x~ X2 +1 ~ 2-(x>+1)=(2x+1)-3x ~

4.  Konvexitas, konkavitas, inflexio:  f"(x) =

2 3 -
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—4x% — 3x+2 ., 34 344 , ,
S S0 =0 & x 2 gy =2 s S s S e SO
\/(x +1) (ezeket az értékeket a grafikon rajzolasahoz célszerii meghatarozni )
f"(x)<0, ha xe(—o0,x) vagy xe(xp),+©) = [ szig.konkdv a (—oo,x ) és az (xp,+ ) intervallumokon,
f"(x)>0, ha xe(x,x) = f szig.konvex az (x,x, ) intervallumon, inflexi6 az x; és x, pontokban.
5. Aszimptotak: f -nek van aszimptotaja ( + vagy —o -beli érintdje: x+—>m-x+b ), ha I lim ( f(x)-m-x—b)=0
x—>+too
&) -3
= m= lim ——, b= lim (f(x)-m-x), tehat itt  my; = lim — = 0, b= lim f(x)=-1,
x—>to X x—>to 7 x>t x2 11 X—>—00

by= lim f(x)=1, vagyis a —o -beli aszimptota az x+> —1 egyenes, a +oo -beli aszimptota az x> +1 egyenes.
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Given function: u=s(x-2.0>/'sart{xxx+1.02
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