5. Emlékezteté : (Binomialis tétel, binomialis sorok )

+00
VaeR, Vxel, (1+x)* = Z [ j-x" , ahol / ajobboldali, u.n. binomialis sor konvergenciaintervalluma,
n=0
melyre o € R\N, esetén (-1,1)cIc[-1,1] (tehata binomialis sor konvergenciasugara 1),

ha pedig a € N, akkor / =R, (ez utdbbi esetben a binomialis sor véges dsszeg, az egyenléség minden valds x -re teljesiil),

o (a=1)-..-(a - o
és ( j;: o-@-1 : ©@-nth o, (OJ =1  az un. binomilis egyiitthatok.
n n!
Bizonyitds : Ha a € R\Nj és x =0 (a0 esetnyilvanvalo), akkor a hanyadoskritérium szerint nsl | 2 a;’: | x| - | x| miatt
a, n+

a sor konvergenciasugara 1 (| x| <1 esetén a sor konvergens, |x| > 1 -re pedig divergens). Elegend azt bizonyitani, hogy Vx € (-1, 1)

+o (o
igaz az allitas, azaz Vxe(-1,1) g(x):= % =1, hiszen haasor az 1 ill. =1 helyeken is konvergens, akkor Abel tétele
+x

(a hatv.sor dsszegfiiggvénye folytonos fv.) miatt ezeken a helyeken az dsszegfiiggvény helyettesitési értékei az  x > (1+x)* fliggvény

(1 ill. =1 helyen vett ) véges hatarértékeivel (tehat a fv. altal felvett értékekkel) kell, hogy egyezzenek. (igy, ha a <0, akkor —1 ¢ 7 .)
Megmutatjuk, hogy Vxe(-1,1) g'(x)=0, ( ebb6l mar g(0) =1 miatt kovetkezik, hogy Vxe(-1,1) g(x)=1) :

g'(x) =0 pontosan akkor, ha a derivalaskor kapott szamlalo zérus, ezt fogjuk bizonyitani Vx € (-1,1) esetére:
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Példa: Vxe(-L1) (I+x) 2 = 3| 2[x" —1+2( pr L3 @) e Z( GO e cyn=1),
n=0\ " n=1 2" -n! n=0 @m!!
-
= Vxe(-L1), sigy —x>e(-11) miatt 2( pr 2n=DE Z @n=DU 2n  etybsl
1-x2 n=0 @m!! - (Cm!
L 1 . . . 2 @n-nn sl ) . .
arcsin’(x) = ———, arcsin(0) =0 miatt Vxe(-1,1) arcsin(x) = Z —_— (hatv.sor, 0sszegfv.diff.hatosaga).
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Bizonyithato, hogy a sor x = £1-re is konvergens, igy Abel tétele miatt: Vxe[-1,1] arcsin(x) = Z L 2+l
=0 2n+1)-2n)!!




